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En funktion f(x) = y betyder at variablen y ) T
afthanger af en enkelt variabel x. En funktion
f(x,y) = z betyder at variablen z afthanger
af to variable x og y.

Volumen af en cylinder skrives som en funk- h

tion af de to variable hgjden h og radius r
V = f(hyr) hvor

f(hp)y=m-r*-h
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Volumen af en cylinder skrives som en funk- _ 2

. . . . f(hr)y=m-r*-h
tion af de to variable hgjden h og radius r
V = f(h,r) hvor

f(hr)y=m-r*-h
r 200 ]
150 |
100
h 50
0
0




Niveaukurver 10. april 2020
MATX.DK

LYT LAES LAR

Volumen af en cylinder skrives som en funk-

tion af de to variable hgjden h og radius r
V = f(hyr) hvor
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Snitkurver

Volumen af en cylinder skrives som en funk-

tion af de to variable hgjden h og radius r
V = f(hr) hvor

f(hr)=m-r*-h
Snitkurve for

f(h3)=n-3*-h
0g

fery=n-r*-2
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f(x,y) = 3x% + 2y +x -y
ha — ’
/ 1 f(x,y+k)—f(x,y)
fy(xy) = lim -

o
a_f (x,y) =6x +Yy
X

if(x,y) =2+ x
dy



Gradienten
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Gradienten for en funktion af to variable er
en vektorfunktion. Gradienten er defineret

SOm f’( )
_ [ Y
Vixy) = f(x.y)

Gradienten i et punkt P(a,b, f(a,b)) star
vinkelret pa niveaukurven for funktionen

f(x.y) = f(a,b)

f(x,y) = x2y +5xy+2
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Pa figureren ses gradienten til punktet

P(-2, - 1,8).
2xy + Sy
Vix,y) =
F(xy) X%+ 5x
VF(=2,-1)= -1
’ -~ \-6
= x%y + 5xy +2

1.1

0.9
0.8
0.7
0.6

0.4
0.3
0.2
0.1

S (xy)




MATX.DK

LYT LAS LZAER

P(x0,y0,f(x0,y0)) er et stationart punkt for f
hvis gradienten er nulvektoren i dette punkt.
For at udregne om det stationzre punkt P er
et maksimum, et minimum, et saddelpunkt
eller ingen af delene bestemmes r, s og ¢.

Stationare punkter 10. april 2020

r = fix(x0.50)
s = foy(xo.y0) = fyx(x0.¥0)
t = fyy(x0.)0)

Derefter udregnes diskriminanten

D=r-t—s°

Hvis D < O er P et saddelpunkt. Hvis D = 0
er P inden af delene. Hvis D > 0ogr > Oer
det et lokalt minimum. Hvis D > 0 ogr < 0
er det et lokalt maksimum.



